
Terminale Spécialité devoir 3 (3h)

Exercice 1 (5 points)

Partie A : Etude d'une fonction auxiliaire g dé�nie sur ]2; +∞[ par :

g(x) = x− 2− 2 ln(x)

1. Calculer les limites aux bornes de l'ensemble de dé�nition.

2. Dresser le tableau de variations de la fonction g.

3. Montrer que l'équation g(x) = 0 admet une seule solution α sur l'intervalle ]2; +∞[ et donner un
encadrement de α à 10−2.

4. En déduire le signe de la fonction g sur ]2; +∞[

PARTIE B : Etude de la fonction f dé�nie sur ]2; +∞[ par :

f(x) =
x lnx

x− 2

Le plan est rapporté à un repère orthogonal. (C) désigne la courbe représentative de la fonction f.

1. Déterminer la limite de f en 2 et interpréter graphiquement.

2. Déterminer la limite de f en +∞
3. Déterminer la fonction dérivée f' et montrer qu'elle a le même signe que g sur [2; +∞]

4. Dresser le tableau de variations de f.

5. Montrer que f(α) =
α

2
, en déduire un encadrement de f(α).

Exercice 2 (3 points)

1) Déterminer le plus petit entier n tel que :

1−
(
5

6

)n

≥ 0.98

2) Résoudre l'équation suivante après avoir étudié l'ensemble de dé�nition.

ln(2x+ 1) + ln(x− 3) = ln(x+ 5)

3) Résoudre l' inéquation suivante :

ln

(
2x+ 1

x− 1

)
≤ 0
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