Terminale Spécialité devoir 1 (1h50 min)

Exercice 1 (3 points)

3n? —4
n+2

(ur,) est une suite définie sur N par u,, =

1) Résoudre dans N l'inéquation u,, > 1000

2) On code une fonction en Python.
Compléter les 4 derniéres lignes afin de vérifier la réponse trouvée a la question 1).

def seuil():
=-2
n=e
while

Exercice 2 (3 points)

Démontrer par récurrence :

VYn > 1, n® + 2n est un multiple de 3.

Exercice 3 (4 points)

Dans chaque cas, déterminer la limite de la suite si elle existe :

2n—3 1 1 1 —1\"
Uy = Wy— =t ——— 4.4+
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2
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Exercice 4 (4 points)

Soit la suite (u,,) définie par up = 3 et u, 1 = gun -2

Soit la suite (W,,) définie par : Yn € N, W,, = u,, + 3
1) Montrer que lq suite (W,,) est géométrique.

2) Exprimer W, puis u,, en fonction de n.

Onnote S,, =Wo+Wi + ...+ W, et T,, =ug +ui + ... + u,
3) Calculer S, et T, en fonction de n.

4) En déduire les limites de (S,) et (T,).
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Terminale Spécialité devoir 1 (1h50 min)

Exercice 5 (6 points)

On considére la suite (V,) définie sur N par : 9

PARTIE A
1. Ecrire, en Python, un script, qui affiche pour un entier n donné,
tous les termes de la suite, du rang 0 au rang n.

2. Pour n =10 on obtient 'affichage suivant :

| 1 ] 1800 | 2143 | 2333 [ 2455 | 2538 | 2,600 | 2,647 | 2,684 | 2714

Pour n = 100, les derniers termes affichés sont :

| 2967 | 2,968 | 2968 | 2,968 [ 2969 | 2969 | 2,969 | 2,970 | 2970 [ 2,970

Quelles conjectures peut-on émeltre concernant la suite (v,)?
3. a. Démontrer par récurrence que, pour tout entier naturel n, 0 < v, <3.
(3—vn)?

b. Démontrer que, pour tout entier naturel n, v, — v, = -
—Un

La suite (vy) est-elle monotone?

c. Démontrer que la suite (v,) est convergente.

Partie B Recherche de la limite de la suite (v,,)

On considere la suite (w,) définie pour tout n entier naturel par

. . . - . 1
1. Démontrer que (w,) est une suite arithmétique de raison — 3

2. En déduire 'expression de (wy), puis celle de (v,) en fonction de n.

3. Déterminer la limite de la suite (vy,).
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