FONCTION VALEUR ABSOLUE

1 Fonction valeur absolue

1.1 Définitions

Définition : Pour tout nombre réel x, on note |z| la valeur absolue de x et on la définit comme suit :

| = rzsiz>0
Tl —xzsizx<0

Remarque : pour tout x réel, |z| > 0

Exemples : | —3| =3, (5| =5, |0/ =0

Définition : Soit a et b deux nombres réels
|a — b|] représente la distance entre a et b

1.2 Interprétation géométrique

’ Caractérisation : La valeur absolue d’un nombre réel représente sa distance & zéro.
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1.3 Représentation graphique de la fonction valeur absolue
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2 Intervalles, Equation,Inéquation

2.1 Equation

Exemple 1 : Résoudre I’équation |z| =7
=7 ou r=17
S={-7;7}

Exemple 2 : Résoudre 1’équation |2z + 3| =5

20 +3=-5 ou 2r + 3=5
2r = —8 ou 20 =2
r=—4 ou r=1

S={-4;1}



2.2 Inéquation
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Résoudre 'inéquation |z| < 3 Résoudre I'inéquation |z| > 3
—3<x<3 r<—-3ouzx>3
S =1[-3;3] S =] — 00; =3[U]3; +o0]
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Résoudre l'inéquation |3z — 1| <5 Résoudre I'inéquation |3z — 1| > 5
—5<3x-1<5 3r—1<—-b5oudzx—1>5
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S =[-4;2] § =] = 003 =5 [U]2; +-00]

2.3 Intervalle et valeur absolue

ze 37 e |z—5<2
traduction en francais : La distance entre x et 5 est inférieure & 2.
x €] — 00; —1[U]3; 400 |z — 1| > 2

La distance entre x et 1 est strictement supérieure a 2.



